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Nome e Cognome:

1) Sia0: I — R? una curva biregolare parametrizzata rispetto alla lunghezza d’arco, di curvatura k,

torsione 7 e riferimento di Frenet {t,n,b}. Indichiamo con 3: I — R? la curva tracciata dal versore normale,
cioe ((s) = n(s) per ogni s € I.
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(i)
(iii)

(iii)

Dimostra che 3 & parametrizzata rispetto alla lunghezza d’arco se e solo se k2 + 72 = 1.
Supponi che § sia parametrizzata rispetto alla lunghezza d’arco, e sia 6: I — R di classe C'*° tale che
k(s) = cosf(s) e T(s) = sinf(s). Dimostra che [ & biregolare e che la curvatura xg e la torsione 75 di 8

sono dati da .
/ . 0
Kg=1\1+ 02 e T8

T 16

2) Sia S C R? data da
S ={(z,y,2) € R® | 4a® + y* + 2% — 42 = 0},

Dimostra che S ¢ una superficie regolare di R3.
Calcola la seconda forma fondamentale di S nell’origine.
Sia C' C S una curva biregolare contenuta in S, passante per 'origine, tangente nell’origine all’asse y e

avente nell’origine versore binormale b = (@, 0, %). Calcola la curvatura di C nell’origine.

3) Siano f, g:R — R due funzioni di classe C*, e sia S C R? la superficie
S={(z,y.2) eR* | z = f(2) + g(y)}-

Calcola prima e seconda forma fondamentale e la curvatura Gaussiana di S.
Dato a € R sia 0,: R — S la riparametrizzazione rispetto alla lunghezza d’arco della curva

Ya(t) = (t.a, f(t) + g(a)).

Calcola la curvatura geodetica di o, e dimostra che se ¢'(a) = 0 allora o, & una geodetica.
Prese f(t) = g(t) = cost, sia R C S la regione regolare data da

R= {(zyyvcosz+cosy) es } ng,ygﬁ}.
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Dimostra che



