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Esercizio 1. Sia f : D — R continua.
(a) E’ vero che se f(D) & un insieme aperto di R, allora anche D & un insieme aperto?

(b) E’ vero che se D & aperto e A C R & aperto, allora anche f~!(A) ¢ aperto?

Esercizio 2. Sia f : D — R iniettiva e continua. Supponiamo che z( sia un punto isolato di D. E’
vero che f(xg) & un punto isolato di f(D)?

Esercizio 3. Siano A,BCR, f: A > R, g: B — R funzioni tali che f(z) = g(x) per ogni x € ANB.
Sia (fUg): AU B — R, definita da: (fUg)(z) = f(z) sex € A\ B, (fUg)(x) =g(x) se x € B\ A,
(fUg)(x) = g(x) = f(z) se z € AU B. Supponiamo che f e g siano continue. E’ vero che anche
(fUyg) e continua? Stessa domanda supponendo in pili che A e B siano insiemi chiusi.

Esercizio 4. Sia f(x) = sin(1/x) definita su D = R\ {0}. Dimostrare che per ogni b € [—1, 1] esiste

una successione a : N — D, tale che f(a,) — b.
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